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Uvodna rijec

Draga nasa ucenice, dragi nas ucenice!
Ovu radnu biljeznicu kreirali smo da bi ti pomogli u ucenju matematike.

Radna biljeznica podijeljena je na poglavlja, a svako poglavlje sadrzi radne listice
za ucenje gradiva. U radnom listicu svaki zadatak ima viSe podzadataka i osmisljeni
su tako da je prvi (a) podzadatak detaljno rijeSen, a ostali su podzadatci slicni pa
mozes samostalno nauciti gradivo matematike.

Nakon radnih listica za ucenje gradiva sastavili smo ti radni listic za ponavljanje
naucenoga gradiva. Uz gotovo sve zadatke na tom radnom listicu zapisali smo ti
pokraj rednog broja zadatka broj listica i broj zadatka na tom listicu koji bi ti mogli
pomoci u uspjeSnom rjesavanju, a koje si vec rijesila/rijesio uceci gradivo.

Nakon svih radnih listica nalaze se kartice za brzo ucenje. One su pripremljene za
izrezivanje i to tako da je na licu kartice napisano pitanje, a na poledini odgovor.
Izrezi kartice i kad zelis uciti, uzmi sve kartice tako da je lice kartica okrenuto prema
tebi. Procitas pitanje i odgovoris (ako znas), a zatim okrenes karticu i provjeris je li
tvoj odgovor ispravan. Ako je ispravan, odlozi karticu sa strane. Ako nije, vrati karticu

Na kraju poglavlja su rjesenja zadataka.

Nadamo se da ceS uz ovu radnu biljeznicu lakSe svladati gradivo matematike.

7z
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Djeljivost
1 razlomci

s 7 7

MAT 0S A.6.1. Racuna najmanji zajednicki visekratnik i primjenjuje svojstva djeljivosti

prirodnih brojeva. M
MAT 0S A.6.2. Prosiruje i skracuje razlomke te primjenjuje postupak svodenja na zajednicki

nazivnik.

MAT 0S A.6.3. Primjenjuje razlicite zapise razlomaka.

MAT 0S A.6.4. Primjenjuje usporedivanje razlomaka.

MAT 0S D.6.1. Odabire i preraunava pogodne mjerne jedinice.

MAT 0S D.6.4. PridruZuje razlomke tockama brojevnoga pravca.

7 J 7



Razlomci i mjesSoviti brojevi - ponovimo 1
O __—brojnik 2
3 razlomacka crta e 2:3
\nazivnik

1. Izrazi razlomkom obojeni dio lika.

a)
Rjesenje: Lik je podijeljen na Cetiri jednaka dijela (Cetvrtine), a obojen je
jedan dio. Zakljucujemo da je obojena % lika na slici.

b) c) d)

2. Oboji zadani dio lika svojom omiljenom bojom.

Rjesenje: Lik je podijeljen na deset jednakih dijelova i

7
a) 70

treba obojiti % lika na slici. To znaci da treba obojiti 7

dijelova. Oboji bilo kojih 7 manjih dijelova lika.
2 5 3
b) 5 % /V\ 9

3. Dopuni razlomkom:

Rjesenje: a) 1cm =10 mm pa je 1 mm = € cm, a3 mm = S oem,

a)3mm = cm 10 10
. o 1 23
b) 23 min = N b) 1h =60 min pa je 1 min 60 h, a 23 min 60 h.
c)1dm = m d)7m= km e)5h = dana
f)300 g = kg g)3dl= l h) 10 mj. = god.



4, Umjesto * napisi odgovarajuci broj.

2) * 10 Rjesenje: Sjeti se da razlomacka crta znaci dijeljenje. Treba odrediti
5 broj koji podijeljen s 5 daje 10. To je broj 50 (jer je 50 : 5 = 10).
* 45 - 17

b)z—8 C)T=9 d)7—€ e)1=7

Ako je brojnik jednak nazivniku, razlomak je jednak 1 (na primjer % =1).

Ako je brojnik manji od nazivnika, razlomak je manji od 1 (na primjer % <1).

Ako je brojnik veci od nazivnika, razlomak je veci od 1 (na primjer % > ).

5. Sljedece razlomke usporedi s brojem 1.

O 1 RjeSenje: % je manje od 1 (% < 1) jer je brojnik 2 manji od nazivnika 5.
5 6 [
w3 (O 2O s O 93O

6. Razlomkom i mjeSovitim brojem izrazi obojeni dio.

u-||w u-||r\)

a)

RjesSenje: Primjecujemo da su tri jednaka lika podijeljena na Cetvrtine. Prebrojimo obojene

dijelove: 2 . Obojena su dva cijela lika i joS — llka MjeSovitim brojem to zapisujemo: 2i

Rl | | /]
JIATRATLTC

9 Djeljivost i razlomci



7. MjeSoviti broj zapisi u obliku razlomka.

1 - L8 1 19
a) 2 4 Rjesenje: U dva cijela je 4| pribrojimo jos , Paje 2 L L
3 N 1429 9
Mozemo pisati i ovako: 2 . L L
1 2 3 5
b>1Z c)wg d)17 e)16
3 1 8 4
f)z4 g)35 h)z9 |)57
8. Razlomak zapisi u obliku mjesovitog broja. Pokusaj racunati napamet.
a) % Rjesenje: Razlomacka crta znaci dijeljenje pa podijelimo 9 : 4 = 2 i ostatak 1 pa
como. 2 = 91
pisemo: - - = 24.
15 13 23 27
b) > ) 3 d) 4 e) 5
43 60 43 65
% 92 Ok )3

10



Djeljivost s 10, 5, 2,3 i 9 - ponovimo 2

1. Oboji polja s brojevima koji su djeljivi s 10.
40 105 900 870 302

906 30 208 50

2. Napisi tri broja djeljiva s 10 koji su:
a) troznamenkasti, b) Cetveroznamenkasti,

RjesSenje: Da bi broj bio djeljiv
s 10, posljednja znamenka
mora mu biti 0. Preostale dvije
znamenke biramo po volji.

Na primjer: 120, 500 i 710.

3. Oboji polja s brojevima koji su djeljivi s 5.
300 205 552 770 902

905 10 101 95

4. Napisi tri Cetveroznamenkasta broja djeljiva s 5 kojima su:

a) sve znamenke razliCite, b) sve znamenke manje od 6,

RjesSenje: Posljednja znamenka
broja mora biti 0 ili 5. Za
preostale tri znamenke pazit
cemo da su medusobno razlicite.
Na primjer: 2 345, 4 530 i 3 210.

5. 0boji polja s brojevima koji su djeljivi s 2.
800 209 554 103 502

306 28 205 77

6. Napisi tri troznamenkasta broja djeljiva s 2 koji imaju:

a) sve znamenke iste, b) znamenku stotica vecu od 3,

RjeSenje: Ako su sve znamenke
iste, to znaci da sve moraju biti

parne da bi broj bio djeljiv s 2.
Na primjer: 222, 444 | 888.

11

U Broj je djeljivs 10
ako mu je znamenka
jedinica 0.

c) peteroznamenkasti.

U Broj je djeljivs 5
ako mu je znamenka
jedinica 0 ili 5.

c) barem dvije znamenke 0.

Q) Brojje dieljivs 2
ako mu je znamenka
jedinica 0, 2, 4, 6 ili 8.

c) znamenku desetica neparnu.

Djeljivost i razlomci



7. Sluzeci se pravilom, provjeri je li zadani broj djeljiv s 3. U
Broj je djeljivs 3 ako mu je
a) 5205 b) 3 703 zbroj znamenaka djeljiv s 3.

Rjesenje: Zbrojimo znamenke: 5+2 + 0 +5=12. RjeSenje: Zbrojimo znamenke: 3 +7 + 0 + 3 = 13.

Zbroj znamenaka je 12, a 12 je djeljiv s 3. Zbroj znamenaka je 13, a 13 nije djeljiv s 3.
ZakljuCujemo da je broj 5 205 djeljiv s 3. Zakljucujemo da broj 3 703 nije djeljiv s 3.
c) 503 d) 2 001 e) 23 052

8. Sluzeci se pravilom, provjeri je li zadani broj djeljiv s 9. U
Broj je djeljivs 9 ako mu je
a) 1200 b) 7 812 zbroj znamenaka djeljiv s 9.

RjesSenje: Zbrojimo znamenke: 1+2+ 0+ 0=3.  RjeSenje: Zbrojimo znamenke: 7+ 8 + 1+ 2 =18.

Zbroj znamenaka je 3, a 3 nije djeljivs 9. Zbroj znamenaka je 18, a 18 je djeljivs 9.
Zakljucujemo da broj 1200 nije djeljivs 9. Zakljucujemo da je broj 7 812 djeljiv s 9.
c) 702 d) 9 069 e) 89 991

9. Buga prodaje skoljke. Jedna 3koljka stoji 3 €. Svoj tjedni o pmdaﬁfko”ki

utrzak prikazala je stupcastim dijagramom na slici. Nesto 160
nije u redu. Mozes li pronaci pogresku? Objasni. 140
120
100
80
60
40
20

180

pon. uto. sri. Cet. pet.

10. Rijesi kviz.
a) Svaki broj djeljiv s 10 djeljiv je i s 5. T N b)Svibrojevi djeljivis 3 djeljivisuis9. T N
c) Ako je broj djeljivs 9, djeljivjeis3. T N d)Ako je broj djeljivs 10, mora biti paran. T N

e) Brojevi djeljivi s 3 su neparni. T N f)Brojevidjeljivis 9 su neparni. T N

12



Svojstva djeljivosti 3

1. Bez racunanja obrazlozi sljedece tocne tvrdnje.

a) Zbroj 962 + 650 djeljiv je s 2. b) Razlika 2 322 - 2 001 djeljiva je s 3.

Rjesenje: Zbroj je djeljiv s 2 jer su i 962 i 650 Rjesenje: Razlika je djeljiva s3jersui2322i2

djeljivi s 2 (oba su parni brojevi). 001 djeljivi s 3 (zbroj njihovih znamenaka djeljiv
je s 3).

U Ako su svi pribrojnici djeljivi nekim brojem, onda je i zbroj djeljiv tim brojem.

c) Zbroj 105 + 400 djeljiv je s 5. d) Zbroj 28 + 77 + 42 djeljiv je sa 7.

e) Razlika 8 100 - 2 110 djeljiva je s 3. f) Razlika 5 310 - 4 653 djeljiva je s 9.

2. Bez racunanja odredi barem tri broja kojima su djeljivi zbroj ili razlika.

a) 54 +18  RjeSenje: Zbroj je djeljiv s 2 jer su oba pribrojnika parni brojevi, s 3 jer su oba
pribrojnika djeljiva s 3 (zbroj njihovih znamenaka djeljiv je s 3) i sa 6 (oba pribrojnika

djeljiva su sa 6).

U Ako su umanjenik i umanjitelj djeljivi nekim brojem, onda je i razlika djeljiva tim brojem.

b) 40 + 32 )70 + 35 d) 200 - 150 e) 225 -135

3. Bez racunanja obrazlozi sljedece tocne tvrdnje.

a) Umnozak 16 - 15 djeljivje s 4 i s 5. RjeSenje: Umnozak je djeljiv s 4 jer je faktor 16 djeljiv s
4, a djeljiv je s 5 jer je faktor 15 djeljiv s 5.

U Ako je barem jedan od faktora djeljiv nekim brojem, onda je i umnozak djeljiv tim brojem.

13 Djeljivost i razlomci



b) Umnozak 10 - 13 djeljiv je s 5. c) Umnozak 11 - 18 djeljiv je s 3.

d) Umnozak 14 - 22 djeljivje sa7is 11. e) UmnoZak 24 - 25 - 26 djeljivje s 8 i s 13.

4, Bez raCunanja odredi barem tri djelitelja sljedecih umnoZzaka:

a)6-10 Rjesenje: Umnozak je djeljiv s 3 (jer je faktor 6 djeljiv s 3) i s 5 (jer je faktor 10 djeljiv s

5). Naravno, mozemo reci i da je umnozak djeljiv na primjer s 2, 6i s 10.

b) 14 - 15 c)5:6-7 d)9-10- 11 e)11-22-33

5. Tri prijatelja kupila su 10 vrecica gumenih bombona s po 18 bombona u svakoj vrecici. Mogu li te
bombone medusobno podijeliti tako da svatko dobije jednak broj gumenih bombona?

RjesSenje: Djecaci ukupno imaju 10 - 18 bombona. Nema potrebe racunati umnozak jer je faktor 18
djeljiv s 3 pa zakljucujemo da ce moci podijeliti bombone tako da svatko dobije isti broj bombona.
Mogu li se ti isti bomboni podijeliti jednako medu:

a) 5 prijatelja, b) 9 prijatelja?

6. Jabuke su zapakirane u 12 sanduka, a u svakom je 10 kg jabuka. Mogu li se sve te jabuke
prepakirati u jednaka pakiranja:

a) po 5 kg, b) po 6 kg?
Rjesenje: Ukupno ima 12 - 10 kg jabuka. Nema
potrebe racunati umnozak jer je faktor 10 djeljiv

s 5 pa mozemo zakljuciti da se te jabuke mogu
prepakirati u pakiranja po 5 kg.

14



7. U nekoj je Skoli 16 razreda po 20 ucenika. Ucitelji Ce za dan Skole organizirati radionice za ucenike.

Mogu li se svi ucenici Skole podijeliti u grupe:

a) po 8 ucenika, b) po 10 ucenika?

8. Koje sve brojeve mozes upisati umjesto x tako da razlika 40 - x bude:

a) djeljiva s 5, b) djeljiva s 20?

Rjesenje: Umanjenik je djeljiv s 5 pa i umanjitel]
mora biti djeljiv s 5 da bi razlika bila djeljiva s 5.
x €10, 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40}

9. Rijesi kviz.
a) Zbroj 310 + 900 djeljiv je s 10. T N b) Razlika 693 - 504 nije djeljivas9. T N
c) Umnozak 18 - 21 nije djeljiv s 2. T N d) UmnoZzak 14 - 17 djeljiv je sa 7. T N
e) Broj 3 djelitelj je zbroja711+801. T N f) Broj 17 djelitelj je umnoska 21-34. T N

15
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Prosti i slozeni brojevi - ponovimo g

O

Prosti broj onaj je koji ima tocno dva razlic¢ita djelitelja: 1i samog sebe.
Slozeni broj onaj je broj koji ima vise od dva djelitelja.
Broj 1 nije ni prosti ni slozeni broj jer ima samo jedan djelitel;.

1. U prazna polja upisi sve djelitelje zadanog broja pa popuni tablicu.

SO
Lo LA

Prosti bro;ew

Slozeni bro;ew

2. Rijesi kviz o prostim i slozenim brojevima.
Broj 1 prosti je broj. T N Broj 9 prosti je broj.

Svi su prosti brojevi neparni. Broj 21 slozeni je broj.

- -4 - -
zZ =z =z =

T N
Svi su slozeni brojevi parni. T N Broj 11 prosti je broj.
T N

Broj 2 jedini je parni prosti broj.

Broj 61 sloZeni je broj.

3. Popuni tablicu. Za pomoc pogledaj kako je popunjen prvi redak
tablice i posluzi se tablicom prostih brojeva manjih od 100.

O PROSTI BROJEVI

Broj | Svi djelitelji broja | Ukupni broj djelitelja| Prosti/Slozeni manj od 100@5:%.;_
17 1,17 2 orosti 2,3,5,71,1,13,17, ¢
T & 19.23,29, 31,37, 4,
o 43, 41, 83, 59, 61, 67, _
|25 1,73, 79, 83, 89, 97
30 >
41
45

16



4. Odredi sve proste brojeve y za koje vrijedi nejednakost:
a)5<y<20, b) 11 <y <23, C)1<y<21.

RjeSenje: Svi prosti brojevi
veci od 7 i manji ili jednaki 20:
y € {7, 11,13, 17, 19}.

5. Zapisi matematicki skup A, skup B te prikazi Vennovim dijagramom odnos tih skupova.
Matematicki zapisi skupove AU Bi AN B ako je:

a) skup A skup prirodnih brojeva manjih od 10,  b) skup A skup neparnih prirodnih brojeva

a skup B skup prostih brojeva manjih od 10, vecih od 15 i manjih od 30, a skup B skup
prostih brojeva vecih od 15, a manjih od 40.
Rjesenje: A=1{1,2,3,4,56,7, 8,9},
7

B={2,357}

AUB={12

,3,4,5,6,7,8,9}
ANB=B={23,57}

6. Dokazi da su sljedeci brojevi slozeni.
- a)2s3 Rjesenje: Da bismo dokazali da je broj sloZen, trebamo (osim 1 253) pronaci barem
a0 jos jedan djelitelj. Sluzeci se dzepnim racunalom, dolazimo do zakljucka da je 253
= djeljiv s 11 pa moZzemo zakljuciti da je broj 253 sloZeni broj.

b) 169 c) 289 d) 361

Q) Kakvi su to savrieni i trokutasti brojevi?

17 Djeljivost i razlomci



Rastavljanje broja na proste faktore - ponovimo 5

1. Rastavi na proste faktore sljedece slozene brojeve.

a) 10 RjesSenje: Broj 10 mozemo zapisati kao umnozak brojeva 2 i 5. Brojevi 2 i 5 prosti su
brojevi pa rjesSenje piSemo ovako: 10 =2 - 5.

U Rastaviti broj na proste faktore znaci napisati ga u obliku umnoska prostih brojeva.

b) 6 )22 d) 35
PROSTI BROJEVI
2. Rastavi na proste faktore sljedece slozene brojeve. %;;‘222;?;’_193 ,
a) 70 Rjesenje: Broj 70 mozemo zapisati kao umnozak ovako: % ]29’ 32’35'22’ “’ 13, Hf
70 =7-10. No 10 nije prosti broj. MoZzemo ga u sljedecem | LR L) 31,31, 41,

koraku rastaviti na proste faktore. Postupak preglednije

43, 41, 53, 59, 61, 67,

zapisujemo ovako:70=7-10=7-2-5=2:5-7. ‘

1,73, 79, 83, 89, 97

Uobicajeno je da faktore na kraju poredamo po velicini. § i
70 70=2-5-7 Postoji joS jedan nacin zapisivanja postupka. Broj zapisemo s
35 lijeve strane, a s desne strane piSemo prosti broj koji je djelitel]
7 zadanog broja. Rezultat dijeljenja pisemo lijevo. Ponavljamo
1 postupak dok s lijeve strane ne zavrsimo s 1. Na desnoj su

strani prosti faktori.

b) 16 c) 25 d) 66 e)78

3. Dopuni jednakosti tako da desno bude rastav danog broja na proste faktore.

a)4=2-O b)45=3-3~O c)100=2~2~©-©

4, Sluzeci se dZzepnim racunalom, rastavi broj na proste faktore:

2000 a) 143, b) 209, ¢) 713.
EE®0
EemO0
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Djelitelj i visekratnik — ponovimo 6

U Visekratnik nekog prirodnog broja jest broj koji je umnozZak tog broja
I bilo kojeg prirodnog broja.
Na primjer visekratnici broja 4 jesu: 4, 8, 12, 16, 20, ...
Djelitelj nekog broja onaj je broj kojim je zadani broj djeljiv.
Na primjer, djelitelji broja 4 su: 1,2 i 4.

1. Provjeri je li:

a) 3 djelitelj broja 12 b) 8 djelitelj broja 38

RjeSenje: Racunamo koli¢nik 12 : 3 = 4. Rjesenje: Racunamo koli¢nik 38 : 8 = 4 i ostatak
Broj 3 djelitelj je broja 12 jer je ostatak pri 6. Broj 8 nije djelitelj broja 38 jer ostatak pri
dijeljenju jednak 0. dijeljenju nije 0.

c) 2 djelitelj broja 40 d) 7 djelitelj broja 45 e) 9 djelitelj broja 72.

2. Je li broj 200 visekratnik broja:

a) 10 b) 12

Rjesenje: Da bismo provjerili je li 200 viSekratnik Rjesenje: Da bismo provjerili je i 200 viSekratnik
broja 10, trebamo provjeriti je li 200 djeljiv brojem 10.  broja 12, trebamo provijeriti je li 200 djeljiv brojem 12.
200:10 =20 200:12 =16 | ostatak 8

Zakljucujemo da je 200 visekratnik broja 10. Zakljucujemo da 200 nije visekratnik broja 12.
)5 d)6 e) 8?

3. Brojevima 20 i 4 dopuni recenice tako da tvrdnja bude tocna.
a) Qje djelitelj broja Q Qje djeljiv brojem Q Qje visekratnik broja Q

4. Rijesi kviz o visekratnicima i djeliteljima.
Svaki prirodni broj ima beskonacno mnogo visekratnika.
Najmanji visekratnih nekog broja jest sam taj broj.
Djelitelj nekog broja uvijek je manji od tog broja.

Svaki prirodni broj sam je sebi visekratnik i djelitel;.

19 Djeljivost i razlomci



Zajednicki djelitelji. Najveci zajednicki djelitelj 7

U Broj kojim su djeljivi zadani prirodni brojevi nazivamo zajednickim djeliteljem tih brojeva.
Najveci zajednicki djelitelj D(a, b) prirodnih brojeva a i b jest najveci broj kojim su djeljiva
oba brojaaib.

1. Odredi zajednicke djelitelje zadanih brojeva. Koji je zajednicki djelitelj najveci?

a)12i18 Broj svi djelitelji broja Rjesenje: Zajednicki djelitelji istaknuti su
o 123461 bojom:1,2,316.
""" Najveci zajednicki djelitelj jest 6.
18 1,2,3,6,9,18 PiSemo: D(12, 18) = 6.
b)8i12 €) 20130 d) 45160

Najveci zajednicki djelitelj moZzemo (osim ispisivanja svih zajednickih djelitelja i trazenjem
najveceg) odrediti sljedec¢im postupkom:

12, 18 D(12,18)=2-3=6 Brojeve zapisemo s lijeve strane, a s desne strane pisSemo
6, 9 njihov zajednicki djelitelj. Rezultat dijeljenja pisemo lijevo.
2, 3

Ponavljamo postupak dok s lijeve strane ne dobijemo brojeve
koji nemaju zajednicki djelitelj veci od 1. Na desnoj su strani
brojevi Ciji je umnozak trazeni najveci zajednicki djelitel].
Pokusaj rijesiti prethodne primjere i na ovaj nacin.

2. Odredi najveci zajednicki djelitelj zadanih brojeva.

a)5i6 Rjesenje: Djelitelji broja 5 jesu: 11i 5. Djelitelji broja 6 jesu: 1,2, 31 6. Jedini
zajednicki (a time i najveci) djelitelj jest broj 1. PiSemo: D(5, 6) = 1.

C)' Prirodni brojevi kojima je najveci zajednicki djelitelj jednak 1 zovu se relativno prosti brojevi.

b)7i8 c)15i 22 d) 10129

3. Provjeri je li sljedeci par brojeva relativno prost.

b)81i9 c)11i22 d) 10119
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